
Análisis Funcional – Evaluaciones 1 y 2

1. SeaX un espacio normado. Prueba que si la esfera unidad deX , SX = {x∈X : ‖x‖ = 1}, es
un espacio métrico completo entoncesX es un espacio de Banach.

2. SeaX un espacio normado y seaT : X → X la ffunción definida por:
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, si ‖x‖ > 1.

Prueba que‖T (x)− T (y)‖ 6 2‖x− y‖ parar todosx, y∈X .

3. Sea{an} una sucesión de números positivos y1 6 p < ∞. Prueba que el conjunto:
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está acotado enℓp si, y sólo si,{an}∈ℓ∞.

4. Seax∈ℓ∞. Prueba quedist(x, c0) = ĺım sup {|xn|}.


